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Solutii

Runda I

Problema 1.
Sa se determine cel mai mic numar natural nenul n astfel incat numerele
14 (&, 16 [k, 18k, 20k sa aiba acelasi numar de divizori.

Solutie:
Cel mai mic numar n cu proprietatea din enunt va avea in descompunerea sa doar divizori

primi ai numerelor 14, 16, 18 sau 20, deci va fi de forma n =2 3’ 3° [7¢. Notam cu d (x) numarul
divizorilor lui x. Vom avea:
d(14n)=(a+2)(b+1)(c+1)(d +2)
d(16n)=(a+5)(b+1)(c+1)(d +1)
d(18n)=(a+2)(b+3)(c+1)(d +1)
d(20n) =(a+3)(b+1)(c+2)(d +1)
Obtinem a—-1=3d, a+1=2¢, 2a+1=3b. Cele mai mici valori a, b, ¢, d numere naturale

care verifica relatiile anterioare sunt a =1, b=c=1,d =0. Deci n= 2'3' 3 71° =30.

Problema 2.
Fie a, b, c0(0, +), astfel incat 2¢ =35, 5" =14, 7° =10. Si se calculeze abd~a-b-c.
Solutie:
Din 2“ =35 obtinem
2% =(500)" =(5") [@7C)b =14°00° =2 7 3" = 2"* 004 = 2" 37 =
- 2b+¢-+2 ma - 2a+b+c+2 )

Am obtinut abc =a+b+c+2,deci abc—a-b-c=2.

Problema 3.
Se considera patratele ABCD si ABC'D". Intr-un sistem de coordonate avem

A(2, O), B(—l, 4) . Sa se scrie ecuatiile dreptelor CD si C'D'.

Solutie:
Fie D, = pr, D, B = pr, B. ABBA=ADAD = AB, = DD, =3 si AD,=BB =4= D(6,3).
+x,, . +y,,
Vom avea x, = *p ™ 1p =X, =25y, =%:> Vo =3, my, =—3:>mCD = Mepy, :_%'

Ecuatia dreptei CD: y—3= —g [Qx - 6) = 4x+3y-33=0, iar ecuatia dreptei

C'D" y+3:—§[ﬂx+2):>4x+3y+1720.



